【 例 1】 设 尸 过 李 
端点 ， 求 顶 圆 的 离 


过 
【 例 2】. 瓦 , 尼 分 别 为 柄 圆 二 + =1 的 左右 交点 ， 点 己 是 李 
CQ 


的 旁 切 圆 必 切 x 划 


圆 的 一 个 焦点 且 垂直 


焦点 的 弱 的 一 个 端点 ， 若 点 己 的 法 线 恰好 经 过 短 轴 的 一 个 


心率 ， 


于 顶 圆 的 右 项 点 . 


多 
【 例 3】 以 椭圆 蕊 +72 =1 (a > TD) 的 短 有 
人 


样 的 三 角形 有 且 只 


有 一 个 ， 求 4 的 范 


端点 (0.D 为 直 4/ 


顶点 作 林 圆 的 内 接 等 腰 直 4 


围 . 


和 形 ， 大 这 


一 


圆 上 的 一 点 ， 则 /PP 尼 所 含 的 AP 记忆 


、 


浊 
【 例 4】 已 知 椭圆 C: 二 + 起 凌 PC ,过 上 书 作 直线 7 与 类 


(IT) 求 点 的 轨迹 方程 ; 


(I) 求 A4B9O 的 面积 的 最 小 值 . 


圆 C 交 于 4,B 两 点 ,过 4 已 两 点 


14B 上 2 ,判断 直线 1 与 


六 
【 例 5】 已 知 椭圆 G: 本 + 及 =1 ,直线 7 交 椭 圆 G 于 岂 有 两 点 ， 


六 十) =1 的 位 置 关系 ,并 给 出 证 明 . 


画 


【 例 6】，(D 圆 锥 曲线 上 两 点 4 中 ， 一 焦点 为 已 . 证 明 : 直线 48 与 的 ZL4FB 外 角 平 分 线 的 交点 在 该 焦 
点 相应 的 准 线 上 . 


(2) 若 怀 为 圆锥 曲线 的 焦点 ， 过 焦点 弦 端 点 4 好 分 别 作 相应 准 线 的 垂 线 ， 垂 足 为 刀 ,C ， 准 线 与 焦点 所 在 
对 称 轴 的 交点 为 五 . 
求证 :3D,4C 的 交点 为 EF 的 中 点 


【 例 7】 (D 4B8,CD 为 覃 圆 过 焦点 不 的 两 动 弦 ， 求 证 : 4C,BD 的 交点 的 轨迹 为 该 焦点 相应 的 准 线 
PS: 当 4C,BD 退化 成 切线 时 ， 结 论 变 为 焦点 弱 两 端的 切线 交点 在 准 线 上 


(2) 椭 圆 焦点 为 屎 ， 相 应 准 线 为 7， 过 椭圆 上 一 点 尸 的 切线 与 准 线 ! 的 交点 为 2 .求证 ，~PFO = 90- 


【 例 8】，(D) 求 点 (xu,]) 关于 圆锥 曲线 4xz ”+ Bxy 上 + C++Dx+ 瑟 + 瓦 =0 的 切 点 弦 方 程 . 


GO) 已 知 定点 C(xo,Jo) 不 在 圆锥 


曲线 上 ， 过 吧 作 直线 交 曲 线 于 点 4,. 书 点 为 直线 上 不 同 于 O 的 一 点 ， 


且 忆 ,CO 调和 分 割 48 .求证 :点 己 的 在 点 人 关于 该 曲线 的 极 线 上 . 


(9) 已 知 直 线 1 :xY-27y-1=0 和 :2x-y-2=0， 过 点 0O(2,-D 作 直线 7 交 1 于 4， 了 交 于 妃 ， 尸 是 动 


直线 上 不 同 了 


FO 的 一 点 ， 且 


4 _149| 


. 求 点 尸 的 轨迹 . 


28 


【 例 9】. 设 椭圆 的 焦点 为 羽 ? 和 藻 妇 ,4 是 椭圆 的 几 个 点 ， 且 有 4174. 二 人 474 人 A474 9 


人 
FEP LOPP 本 不 
HR 4 


【 例 10】， 求 所 有 椭圆 的 所 有 互相 垂直 的 两 切线 交点 的 轨迹 . 


2 


和 
【 例 11] (0 直线 了 + = 1 梢 圆 ] < 十 -5 一 1 相交 于 人 有 两 点 ， 该 圆 上 点 P， 使 得 AP48 面积 等 于 3， 


这 样 的 点 尸 共有 人 


GO) 已 知 M = fx 人 | 妇 +22=3N= fo 了 =mac+ 时 . 若 对 于 所 有 的 站 ER 及 ， 均 有 M 站 Nz 信 ， 
则 2 的 取 值 范围 是 


(3) 设 圆 0 和 圆 4 是 两 个 定 圆 ， 动 圆 与 这 两 个 定 圆 都 相 切 ， 则 圆 的 圆心 轨迹 不 可 能 是 (  ) 


XCC 1 电 人 


【 例 12] (在 精 国 C :+ 一 1(G > 昌 > 0) 中 , 记 左 焦 点 为 玉 ， 右 项 点 为 4， 短 灿 上 方 的 端点 为 且 ， 
CC 


5 


二 二 、 3 一 | 
者 林 圆 离心 率 为 7 ， 则 ~/4BF = 


2 


(GO) 设 五 ,也 是 椭圆 人 =1 的 两 个 焦点 ， 忆 是 彬 圆 上 一 点 ， 且 |P 刀 中 P 忆 |=2:1, 则 AP 书记 的 面积 等 


二 疙 
(已 知 本 圆 ]< 十 -一 工 的 左右 焦点 分 别 为 帮 与 及 ， 点 P 在 直线  x-V37+8+2W3=0 
宅 医 本 
人 
大 


7 
(本 圆 二 + 三 -1 (a>5>0) 上 任意 两 点 已 ，0， 若 OPLOO ， 则 乘积 |Op|.|oo| 的 最 小 值 为 
CQ 


2 


【 例 13】， 设 曲线 C: 艺 + 轨 2 = 1 (a 为 正常 数 ) 与 C: 72 = 2(x+ 内在 关 轴 上 方 公有 一 个 公共 点 尸 。 
CQ 


(0 求实 数 普 的 取 值 范围 《用 w 表示 )， 
罗 O 为 原点 ， 若 C 与 x 辅 的 负 半 轴 交 于 点 4， 当 0 <a < 时 ， 试 求 AO4P 的 面积 的 最 大 值 (用 才 


示 )。 


【 例 141. 作 侍 率 为 -的 直线 / 与 顶 圆 C : 天 + 刀 =1 交 于 4 两 点 ， 且 PGV2,V2) 在 直线 ! 的 左上 方 . 


(1) 证 明 : 和 A P48 的 内 切 圆 的 圆心 在 一 条 定 直线 上 ; (2) 若 ZL4PB = 60。， 求 和 A _ P48 的 面积 . 


本 交 
1. 椭圆 证 (& >> 0) 的 内 切 圆 关 +y2 = 六 的 一 条 切线 与 枯 圆 交 于 点 沁 恕 . 且 切 线 4B 与 
CQ 


圆 的 切 点 CO 在 》 轴 右 侧 ， 碌 为 椭圆 的 右 焦点 . 求 A4BF 的 周 长 . 


SS 克 
2. 设 锐角 was N)， 满足 >. = 了 ， 令 D =ol+Qo 十 十 Qi 人 =12……7) ， 且 令 


i=1 


刀 


= 0 ，a, 为 任意 正 实数 , 证 明 ，》， = 


in Ci 


克 


忆 
区 
3， 已 知 Cu: 妆 + 放 =1 和 C， :+ 
上 任意 一 点 已， 均 存 在 以 忆 为 项 点 ,与 Cy 外 切 , 与 Ci 内 接 的 平生 


四 边 形 ”? 


这 
【 例 1】，(D 过 双 曲 线 x2 ee 的 右 焦点 作 直 线 ! 交 双 曲 线 于 刀 再 现 


线 恰 有 三 条 ， 则 4 = 


(2) 定 长 为 丸 的 线段 的 两 个 端点 4 好 在 双 曲 线 的 右 支 上 移动 (mm > 


的 最 小 值 为 


中 mms 忆 ， 则 满足 上 述 条 件 的 双 曲 线 有 条 . 


2 


0 


(G) 已 知 集合 P={r|1<x<8xzeZ}， 直 线 了 =2x+l 与 双 曲 线 mxz2 一 zi” =1 有 且 只 有 


一 一 一 一 
=1 \D2 cos "0 +a' sin2D)(Ocos20 +a sin20 200 


点 ， 若 实数 4 使 得 


2 
+ 二 =1 (ae>> 0) 。 试 问 : 当 上 且 仅 当 .(@w, 信 足 什么 条 件 时 ， 对 C 


并 证 明 你 的 结论 。 


48|=4 的 直 


) ， 则 线段 48 的 中 点 W 的 横 坐 标 


【 例 2】， AP 天 的 边 PP 相 切 ， 与 边 五 玉 ， 五 己 的 延长 线 也 都 相 切 . 当 点 己 在 双 曲 线 的 右 文 上 运动 时 ， 
求 圆心 4 的 轨迹 . 


过 
【 例 3】 直线 /与 双 曲线 C ; 二 -三 le>08> 全 交 于 点 4 有 ， 与 双 曲 线 的 渐 近 线 交 于 点 C,D . 


S 


求证 : 4C = DBD 


2 
区 
人 


【 例 4】 已 知 点 已 是 双 曲 线 


2 
-页 =1(G> 02> 0) 右 支 上 任意 -点 (除了 顶点 )， 五 ， 羽 为 左右 焦 
CQ 


点 . 设 ZPF 太 =w, ALPP 有 =D， 求证; 3tan 刁 =- tn 


【 例 5】 已 知 梯形 4BCD 中 ， 


Sa 本 3 ER 和 
为 焦点 ， 若 S4S 可 ， 求 双 曲线 离心 率 的 范围 


48|=2ICD 


【 例 6】， 已 知 双 曲 线 渐 近 线 方程 : Y-27-1=0;xz+27-1=0， 定 点 (4,0) 到 双 
求 双 曲线 方程 . 


锣 包 


【 例 7】， 书 ， 已 为 双 尚 线 -二 35 = 的 两 焦点 ， 已 是 双 曲线 上 一 点 ， 已 知 | 局 


列 ， 且 公差 大 于 0. 求 LF PP ， 


, 点 已 满足 4 巨 = 4EC， 双 曲 线 过 三 点 C,D, 已 , 且 以 4B 


? 


有 


? 


1 线 的 最 短 距 离 为 1， 


五 到 | 成 等 差 数 


10 


世 作 
区 


【 例 8】 五 ， 丈 为 双 曲 线 


10 9 


FT ,MP 满足 OF = (0 司 ,O7 = CC- 下 ,机 -MT ,PWMLFT,PTIOF 


G 当 上 变化 时 ， 求 点 己 的 轨迹 C 


二 - 志 =1 的 左 、 右 焦点 ， 书 是 双 曲 线 右 支 上 一 点 〈 除 了 顶点 )， 圆 4 与 点 


(C) 4, 吕 是 轨迹 的 两 动 点 ， 分 别 以 4, 有 为 切 点 作 的 切线 1,2 ， 当 两 切线 夹 角 为 定 值 时 ， 求 切线 交点 的 轨 


迹 . 


LTY 


VAN 


【 例 9】， 双 曲线 3 大 一 六 一 24x+36=0 的 右 焦 点 严 ， 右 准 线 ! ， 椭 圆 C 以 羽 为 焦点 ， 以 1 为 准 线 ， 过 


古色 


正 作 一 条 平行 于 =Y 的 直线 . 交 C 于 点 4、 中 ,已 知 C 的 中 心 在 以 48 为 
的 范围 ， 


作 


的 


圆 内 , 求 C 的 离心 率 


1L 


【 例 10】 已 知 过 抛物 线 焦 点 下 的 弦 4B ， 过 端点 4 下 分 别 作 准 线 苑 的 午 


线 ， 重 足 为 4 ,DB . 


求证 : (D Z4FB' 为 定 值 


(2) | 
MP 288 


1 为 定 值 ， (9) 以 4 为 直径 的 圆 与 相 切 . 


【 例 11】，(D) 已 知 抛物 线 C:) =2px 上 一 定点 4， 忆 9 为 C 上 满足 P4 1 04 的 任 两 点 ( P,O 都 异 于 


(2) 已 知 一 个 酒杯 轴 和 截面 为 抛物 线 的 一 部 分 ，x = 27(0<y<20) ， 在 杯 内 放 入 一 小 球 ， 要 使 球 触及 酒 


杯 底 部 ， 则 球 的 半径 满足 


12 


【 例 12】 过 点 P(-2,4) 且 倾 斜 角 为 135 的 直线 与 抛物 线 C 交 于 点 4, 8 ， 抛 物 线 顶点 在 原点 且 以 并 


为 对 称 轴 ， 若 |P4 


47 


,|4 相 |PB 成 等 比 数列 ， 试 求 抛物 线 C 的 方程 , 


【 例 13】 已 知 曲线 上 任意 一 点 , 到 定点 4(0) 与 定 直线 x= 4 的 昌 


在 


1 线 上 恰 有 三 对 不 同 的 点 关于 点 妃 对 称 ， 求 2 的 取 值 范围 


E 离 之 和 为 $， 对 本 


给 定 的 点 了 (2,0) ， 


13 


【 例 14】， 已 知 抛物 线 六 =4Pp(07 = P)(P> 0) 和 直线 x-y+1-1=0. 求证 : 妈 依 次 取 12,.3 时 ， 直 线 


截 抛物 线 所 得 弱 长 的 平方 组 成 的 数列 是 一 个 等 差 数列 . 


几 忆 ， 


【 例 15】， 已 知 圆 C 以 及 圆 上 一 定点 4(0，P) (P > 0) ,圆心 C 在 抛物 线 六 = 2py 上 运动 ， 


MN| 为 圆 C 


在 轴 上 截 得 的 弦 长 ， 设 |4M|= 厂 ,|4V|= 疡 . 
GD) 证明 当 点 C 运动 时 ，|AWN| 为 定 值 . 


0 求 元 + 产 的 最 大 值 及 此 时 园 C 的 方程 


陪 1 


14 


【 例 16】 抛物线 = xz 上 有 一 个 正方 形 的 三 个 顶点 4 B,C ， 求 这 


【 例 17】， 过 抛物 线 y = 疡 的 点 4(D 作 抛 物 线 的 切线 ， 分 别 交 x 轴 于 


正方 形 的 最 小 值 . 


刀 ， 交 了 轴 了 


六 有， 点 C 在 抛物 


太太 
线 上 , 点 五 在 线段 4C 上 . 满足 =， 点 严 在 线段 BC 上 ,满足 = 思 ， 且 为 + 刀 =1 线段 CD 


与 尼 F 交 于 点 书 . 当 点 C 在 抛物 线 上 移动 时 ， 求 点 己 的 轨迹 方程 . 


1S 


【 例 18】， 已 知 抛物 线 z2 = 4(7-D ，M 是 其 顶点 . 


若 圆 C 的 圆心 C 与 抛物 线 的 顶点 M 关于 x 轴 对 称 且 圆 C 与 x 轴 相 切 ， 求 圆 C 的 方程 . 
过 抛物 线 上 任意 一 点 N 作 圆 C 的 两 条 切线 与 抛物 线 的 准 线 交 于 4,8 两 点 . 求 |48| 的 取 值 范围 . 


【 例 19】， 已 知 双 曲 线 C:(1-a2)xz2+o2 人 -=0 人 (>0)， 若 C 的 上 顶点 为 4， 且 与 直线 = -xz 交 


于 点 已 ,以 4 为 焦点 ，M (0,m) 为 顶点 的 开口 向 下 的 抛物 线 刀 通过 己 . 当 C 的 一 条 渐 近 线 的 斜率 在 区 间 
2 
区 


[ 
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【作业 】 


辽 2 
1 已 知 双 曲 线 五 一 7 =1(a > 0.0 > 0) 的 离心 率 ee[V2,2], 令 双 
CQ 


轴 为 角 平 分 线 的 角 为 02， 则 2 的 取 值 范围 是 


2 


1 线 两 条 渐 近 线 构成 的 角 中 ， 以 实 


进 2 2 记 
已 知 双 描 =1 和 椭圆 -+ 7 = 1(a > 0 四 >> 0) 的 离心 率 互 为 倒数 , 那么 以 w, 六 ,mn 为 
人 7117 


边 长 的 三 角形 是 
已 知 五 ,到 为 双 曲 线 的 两 焦点 ，O 是 双 曲 线 上 任 一 点 ， 从 某 一 焦点 到 二 POP 的 平分 线 作 垂 线 ， 垂 
足 为 已 ， 则 忆 的 轨迹 为 

直线 了 = 入 +2 与 双 曲 线 刀 -)7 =1 的 右 支 交 于 不 同 两 点 ， 


3. 


4. 


5: 


切 且 
和 


已 知 抛物 线 = ax ? 二 


[内 切 了 


【 例 1】 设 己 和 O 为 


FF 抛物线， 作 圆 C3; 与 圆 C, 外 切 且 


则 实数 k 的 取 值 范围 是 


xc+c(ez0) ,在 其 内 作 半 径 为 二 的 圆 C 内 切 于 抛物 线 , 作 圆 C, 与 


则 


圆周 z 二) =1 上 两 动 点 ， 且 满足 与 


过 点 已 和 9O 的 两 条 切线 的 交点 的 轨迹 方程 . 


加 C, 外 


[内 切 于 抛物 线 ， 如 此 下 去 得 到 一 系列 圆 . 求 前 慰 个 圆 的 面积 


1 本 
加 内 一 定点 4(0,) 使 <P4O= 90 ， 求 
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【 例 2 过 梢 贺 工 4 + 号 = = 1 上 不 同 两 点 4 和 妃 的 切线 互相 垂直 . 求 切线 交点 的 轨迹 方程 


S 


【 例 3】 过 点 CO(-L-D 作 已 知 直线 7 : 7 = 了 + +1: 的 平行 线 . 与 双 昌 线 工 -2 =1 交 于 点 M,N 
(证 明 : OO 是 线段 WMN 的 中 点 ; 
(2) 分 别 过 点 WA ,N 做 双 曲 线 的 切线 1 ,六 ， 证 明 三 条 直线 /1 ,1 交 于 一 点 ; 
(3) 设 尸 为 直线 上 一 动 点 ， 过 作 双 曲线 的 切线 P4 和 PB ， 切 点 分 别 为 4 中 ， 证明: 点 在 直线 48 上 . 
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【 例 4】， 设 抛物 线 方程 为 z = 2py (P > 0) ，M 为 直线 = -2P 上 任意 一 点 , 过 M 引 抛物 线 的 切 


线 ， 切 点 为 4, 忆 . 
GD 证 明 : 4,M ,8 三 点 的 横 坐 标 成 等 差 数列 


4 有 = 4V10 ， 求 此 时 抛物 线 的 方程 


(2) 当 点 上 MT(2,-27) 时 ， 


(3) 是 否 存 在 点 MM ， 使 得 点 C 关于 直线 48 的 对 称 点 万 在 抛物 线 z = 2py(P> 0) 上 ， 其 中 ，C 点 满足 


OC-O4+08? 


【 例 5】， 设 P(x,y0) 为 一 定点 ， 且 xo > 0,)0 > 0,x0y0 >1. 过 尸 的 动 直线 与 曲线 C:xy=1(x>0) 


交 于 点 4(2,D) BC 2). 求 曲线 C 在 4 和 两 点 处 的 切线 交点 的 轨迹 方程 
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【 例 6]， 已 知 函 数 /Co = x+ 工 (> 0) 和 点 P(L0) ， 过 尸 作曲 线 = Co 的 两 条 切线 PM ,PN ， 
2 
切 点 为 M,N 
人) 设 |MMN| = g(D ， 试 求 函数 g() 的 表达 式 . 


() 是 否 存在 !， 使 得 M,N 与 4(0.1) 三 点 共 线 ? 


一 六 史 FA 4 、 > 沿 二 
(G3) 在 () 的 条 件 下 ， 若 对 任意 的 正 整数 ，， 在 区 间 [2,z+ 她 ] 内 总 存在 灵 +1 个 实数 和 ,aa 使 得 
用 


不 等 式 g(C)+8(0)+…+gS(on)<g(an) 成 立 ， 求 灵 的 最 大 值 


汉 
【 例 7】， 过 直线 1:Sx-77y-70=0 上 的 点 尸 作 椭圆 和 = 1 的 切线 PMM 和 PN ， 切 点 分 别 为 


M,V ， 连 接 MN . 当 点 已 在 直线 /上 运动 时 ，G) 证 明 : 直线 WMAN 恒 过 定点 . (2) 当 MAN | 时， 定点 C 平 
分 线段 . 
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【 例 8】， 已 知 抛物 线 了 = - 刀 +pxz+c 与 》= 六 相 切 ， 求 该 抛物 线 顶 点 的 轨迹 . 


【 例 9】， .48 为 一 椭 


圆 的 长 和 


，O 为 


5 


环 为 焦点 . 已 为 椭 


行 于 过 书 的 切线 直线 PF 与 CD 交 于 点 O， 证明 : PO = O4 


【 例 10】 设 O 为 抛物 线 的 顶点 ， 忆 为 焦点 ， 且 PO 是 过 点 羽 的 弦 . 已 知 |OF|= a， 


AOPO 的 面积 . 


以 


圆 上 一 点 ，CD 为 通过 O 的 弱 且 了 


POI = ， 求 
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【 例 11 1. 给 定 抛物 线 C :J” =4zx， 瓦 是 抛物 线 C 的 焦点 . 过 点 瓦 的 直线 与 抛物 线 交 于 点 4.B ， 


设 58=44F， 若 4e[4.9] ， 求 直线 1 在 》 轴 上 截 距 的 变化 范围 . 


4BCD 面积 的 最 小 值 . 
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【 例 13】 ， 过 双 曲 线 2 


() 求 点 己 的 轨迹 方程 ，(2) 过 点 已 作 PO 上 MAN 与 工 李 


1 已 知 椭圆 长 轴 | 和 如 |= 6， 焦 


人 VAN 


| 
H 
IT 
必 
诗 


JJ AAAN\ 


E| 忆 已 | = 4V2 ， 过 椭圆 的 左 焦 点 五 作 一 直线 与 椭圆 交 于 点 M 和 N ， 


设 LPPM=w(<saw<z). 当 IMN| 为 椭圆 的 短 轴 长 时 ，w = 


2 2 
0 
了 2 


2. 已 知 双 曲线 一 - 
0a” 1 


妃 两 氮 . 


斜率 为 V3 的 直线 与 双 曲 线 交 于 4 和 


点 . 若 4F = 4FB ， 则 双 曲 线 的 离心 率 为 


径 作 圆 M ， 


2 
二 + 二 =1(a > > 0) 的 焦距 为 2c ， 以 O 为 圆心 ，a 为 让 


坐标 系 


| 


3. 在 平面 直 


,本 图- 


E 直 ， 则 顶 圆 的 离心 率 为 多 少 ? 


若 


过 
过 点 P( 和 ,0) 的 圆 M 的 两 切线 互相 下 
可 
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4. 抛物 线 = 六 的 动 弦 4B 所 在 直线 与 圆 交 上 +) =1 相 切 ， 分 别 过 点 4 和 中 的 抛物 线 的 两 条 切线 交 
于 点 M . 求 点 1 的 轨迹 方程 . 


5， 有 动 直线 y= 了 (x-t- (1 为 参数 )， 及 一 抛物 线 2 = 4x ， 求 该 直线 与 抛物 线 的 两 交点 连 线 
的 中 点 轨迹 ， 并 证 明 该 轨迹 与 直线 x+ y 上 1- 0 相 切 . 
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